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Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙ∆ΕΙΑΣ 
 

ΕΚΦΩΝΗΣΕΙΣ 
 

 
ΘΕΜΑ 1ο 

 
Α. i) Να δώσετε τον ορισµό της συνέχειας µιας συνάρτησης f στο πεδίο  
  ορισµού της Α.                   Μονάδες 2 
 ii) Πότε µια συνάρτηση f λέγεται γνησίως αύξουσα σε ένα διάστηµα ∆ του 
  πεδίου ορισµού της;                Μονάδες 3 

 
Β.  Να γράψετε και να αποδείξετε τις ιδιότητες που ισχύουν για την σχετική 

συχνότητα fi της τιµής xi, i=1,2,…,κ του δείγµατος µεγέθους ν ≥ κ, των τιµών 
µιας  µεταβλητής Χ. 

Μονάδες 10 
 

Γ. Να χαρακτηρίσετε ως Σωστή (Σ) ή Λάθος (Λ) καθεµία από τις επόµενες 
 προτάσεις. 

1. Το κυκλικό διάγραµµα χρησιµοποιείται για τη γραφική παράσταση µόνο 
ποιοτικών δεδοµένων. Μονάδες 2 

2. Αν για τις αθροιστικές συχνότητες Νi, i=1,2,3,4,5 ενός δείγµατος τιµών x1, 
x2, x3, x4, x5 της µεταβλητής Χ, ισχύει 2

iN 4 i 2i= ⋅ + , τότε το µέγεθος του 
δείγµατος είναι ν=110. Μονάδες 2 

3. Σε οµαδοποιηµένα δεδοµένα, το εύρος ισούται µε την διαφορά της 
κεντρικής τιµής της πρώτης κλάσης από την κεντρική τιµή της τελευταίας 
κλάσης. Μονάδες 2 

4. Σε κανονική κατανοµή ισχύει: x δ= , όπου x  είναι η µέση τιµή και δ η 
διάµεσος της. Μονάδες 2 

5. Αν για τις πιθανότητες P(A), P(B) δύο ενδεχοµένων Α, Β ενός δειγµατικού 
χώρου Ω είναι P(A) ≤ P(B) τότε ισχύει πάντα A B⊆ . Μονάδες 2 
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ΘΕΜΑ 2ο  
 
Έστω t1, t2, …, t100  ένα δείγµα τιµών µιας µεταβλητής Τ µε µέση τιµή t , τυπική 
απόκλιση s ≠ 0 και η συνάρτηση F µε τύπο 

( )
( ) ( ) − − ≥ ≠= − − ⋅ =

t 2s x 4 , αν x 0 και x 4F x x 2
     24 s,  αν x 4

, 

η οποία είναι συνεχής στο διάστηµα Α = [ 0, +∞). 
α) Να αποδείξετε ότι για x ≠ 4 ο τύπος της συνάρτησης F είναι  
  ( ) ( ) ( )F x t 2s x 2= − + . Μονάδες 7 
β)  Να εξετάσετε αν είναι οµοιογενές το δείγµα των τιµών t1, t2, …, t100 της µεταβλητής 
Τ.  Μονάδες 10 

γ)  Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης (ε) της γραφικής παράστασης της 

συνάρτησης g µε τύπο ( ) ( )F xg x t 2s=
−

 στο σηµείο της 1 1A ,g4 4
       . 

  Μονάδες 8 
 
 

ΘΕΜΑ 3ο 
 
Ο κυβισµός των κινητήρων Χ, σε κυβικά εκατοστά (κ.εκ.), ενός δείγµατος 4.000 
αυτοκινήτων, ακολουθεί κανονική κατανοµή. 
Στο παραπάνω δείγµα βρέθηκαν 100 αυτοκίνητα µε κυβισµό µικρότερο από 
1.400κ.εκ. και 3.360 αυτοκίνητα µε κυβισµό µικρότερο από 2.000κ.εκ. 
α) Να βρείτε τη µέση τιµή x , την τυπική απόκλιση s και να εκτιµήσετε το εύρος R 
 του κυβισµού των κινητήρων των αυτοκινήτων του δείγµατος. 

Μονάδες 12 
β) Επιλέγουµε τυχαία ένα αυτοκίνητο από το δείγµα. Να βρείτε την πιθανότητα να 

έχει κινητήρα µε κυβισµό µικρότερο από 1.200κ.εκ. ή µεγαλύτερο από 
2.000κ.εκ.  

Μονάδες 7 
γ) Αν, µετά από επισκευή, ο κυβισµός κάθε κινητήρα αυξηθεί κατά 6%, να βρείτε 

την µέση τιµή και την διασπορά των νέων τιµών του, και να εκτιµήσετε το εύρος 
τους. 

Μονάδες 6 
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ΘΕΜΑ 4ο 
 
∆ίνονται τα ενδεχόµενα Κ, Λ ενός δειγµατικού χώρου Ω µε πιθανότητες P(K), Ρ(Λ) 
αντίστοιχα, όπου Ρ(Κ) ≠ 0. 
α) Η συνάρτηση  

( ) ( ) ( )21f x x P Λ x P K
2

 = − ⋅ − + ⋅  , x∈ΙR 

έχει στο σηµείο  xo∈ΙR  µέγιστο το  ( ) ⋅  2 5 P K
2

.  
Να αποδείξετε ότι:  
i) xo = Ρ(Κ)+Ρ(Λ) Μονάδες 6 
ii) Ρ(Λ) = 2⋅Ρ(Κ) Μονάδες 4 

 
β) Έστω, επιπλέον, ότι οι παρατηρήσεις: 

P(∅), P(K), P(Λ), Ρ(Κ∪Λ), Ρ(Ω), Ρ(Κ), Ρ(∅), Ρ(Κ), Ρ(Κ∪Λ), Ρ(Κ∩Λ) 
έχουν διάµεσο 1δ

4
=  και ( ) ( ) − ∪ − =   2 P K Λ Λ Κ

3
. 

i) Να υπολογίσετε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων: Κ, Λ, Κ∩Λ, Κ∪Λ. 
Μονάδες 12 

ii) Να κάνετε το διάγραµµα συχνοτήτων καθώς και το αντίστοιχο πολύγωνο 
συχνοτήτων της κατανοµής των παραπάνω παρατηρήσεων.  Μονάδες 3 

 




