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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 
 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Απόδειξη εξίσωσης κύκλου, σχολικό βιβλίο, σελίδες 81-82. 

Α2. Ορισμός, σχολικό βιβλίο σελίδα 23. 

Α3. α) Σωστό 

β) Λάθος 

γ) Σωστό 

δ) Λάθος 

ε) Σωστό 

 

ΘΕΜΑ Β 

Β1. Ο συντελεστής του διανύσματος 𝛢𝛣⃗⃗⃗⃗  ⃗ είναι: 

𝜆𝛢𝛣⃗⃗⃗⃗⃗⃗  =
𝑦𝛣 − 𝑦𝛢

𝑥𝛣 − 𝑥𝛢
=
4 − (𝜆 + 1)

𝜆 − (−1)
=
3 − 𝜆

𝜆 + 1
 

οπότε 

3 − 𝜆

𝜆 + 1
=
1

3
⟺ 9 − 3𝜆 = 𝜆 + 1⟺ 8 = 4𝜆 ⟺  

  𝜆 = 2   

Β2. i) Η (𝜀1) αφού διέρχεται από την αρχή των αξόνων θα είναι της μορφής 𝑦 = 𝜆 ∙
𝑥 και αφού διέρχεται και από το 𝛣(2,4) θα έχει συντελεστή διεύθυνσης 𝜆 =
4−0

2−0
= 2 οπότε 

(𝜀1): 𝑦 = 2𝑥  

ii) Έχουμε (𝛿): 𝑥 + 𝑦 + 2 = 0⟺ 𝑦 = −𝑥 − 2 άρα 𝜆𝛿 = −1 και αφού 
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(𝜀1)∕∕ (𝛿) θα είναι 𝜆𝜀2 = −1. 

Επειδή η (𝜀2) διέρχεται από το (0,3) θα έχει εξίσωση  

(𝜀2):𝑦 = −1 ⋅ 𝑥 + 3⟺ (𝜀2): 𝑦 = −𝑥 + 3 

 

Β3. i) Για το σημείο τομής Γ: 

{
𝑦 = 2𝑥

𝑦 = −𝑥 + 3
⟺ { 𝑦 = 2𝑥

2𝑥 = −𝑥 + 3
⟺ {𝑦 = 2

𝑥 = 1
     άρα 𝛤(1,2). 

ii) Οι (𝜀2), (𝛿) είναι παράλληλες και το 𝛤(1,2) είναι σημείο της (𝜀2) άρα η 

απόσταση των (𝜀2), (𝛿) είναι ίση με την απόσταση του Γ από την (𝛿) δηλαδή  

𝑑(𝜀2, 𝛿) = 𝛿(𝛤, 𝛿) =
|1 + 2 + 2|

√12 + 12
=
5

√2
=
5√2

2
. 

 

iii) Έχουμε 𝛢(−1,3), 𝛣(2,4),𝛤(1,2) άρα 

𝛢𝛣⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (2 + 1, 4 − 3) = (3,1) 

𝛢𝛤⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (1 + 1, 2 − 3) = (2,−1) 

Αν 𝜑̂ = (𝛢𝛣⃗⃗⃗⃗  ⃗,𝛢𝛤⃗⃗⃗⃗  ⃗
̂ ) ισχύει 𝛢𝛣⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∙ 𝛢𝛤⃗⃗⃗⃗  ⃗ = |𝛢𝛣⃗⃗⃗⃗  ⃗| ∙ |𝛢𝛤⃗⃗⃗⃗  ⃗| ∙ 𝜎𝜐𝜈𝜑  όπου 

|𝛢𝛣⃗⃗⃗⃗  ⃗| = √32 + 12 = √10,   |𝛢𝛤⃗⃗⃗⃗  ⃗| = √22 + (−1)2 = √5   

οπότε  

5 = √10 ∙ √5 ∙ 𝜎𝜐𝜈𝜑 ⟺ 𝜎𝜐𝜈𝜑 =
5

√10 ∙ √5
=
5

5√2
=
1

√2
=
√2

2
 

Άρα    𝜑 = 45°  . 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. i) Για την εξίσωση 𝑥2+ 𝑦2 + 4𝑥 − 28 = 0  (1) έχουμε 

𝛢 = 4,𝛣 = 0, 𝛤 = −28 οπότε 

𝛢2 +𝛣2 − 4𝛤 = 16 + 0 + 112 = 128 > 0 άρα η εξίσωση (1) παριστάνει 

κύκλο με κέντρο 

𝛫 (−
𝛢

2
,−
𝛣

2
) = (−2,0) 

και ακτίνα  

𝑟 =
√𝛢2 +𝛣2 − 4𝛤

2
=
√128

2
=
8√2

2
= 4√2. 
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ii) Αφού 𝑥 > 0 θα είναι και 𝑝 > 0. Γνωρίζουμε ότι η απόσταση της εστίας απέχει 

από το 𝛰(0,0) είναι |
𝑝

2
| =

𝑝

2
 όπως και η απόσταση της  διευθετούσας (𝛿) από 

το 𝛰(0,0) είναι |−
𝑝

2
| =

𝑝

2
. Άρα 

𝑝

2
+
𝑝

2
= 4⟺ 𝑝 = 4. 

Οπότε 𝐶1: 𝑦
2 = 8𝑥. 

 

Γ2. Για τα σημεία τομής παραβολής και κύκλου λύνουμε το σύστημα : 

{
𝑦2 = 8𝑥                                 (1)

𝑥2+ 𝑦2 + 4𝑥 − 28 = 0    (2)
 

Η (2)
(1)
⇒ 𝑥2+ 8𝑥 + 4𝑥 − 28 = 0⟺ 𝑥2 + 12𝑥 − 28 = 0 

𝛥 = 144 + 112 = 256 

𝑥1,2 =
−12 ± 16

2
⟨

2
−14  απορρίπτεται

 

Άρα 𝑥 = 2 οπότε (1) ⟺ 𝑦2 = 16⟺ 𝑦 = ±4. Άρα τέμνονται στα σημεία  

𝛭1(2,4) και 𝛭2(2,−4). 
 

Γ3. Εξίσωση εφαπτομένης της παραβολής 𝑦2 = 2𝑝𝑥 σε σημείο της 𝛭(𝑥1,𝑦1) είναι 

𝑦𝑦1 = 𝑝(𝑥 + 𝑥1) οπότε για την 𝑦2 = 8𝑥 είναι στο σημείο  

𝛭1(2,4):𝑦 ∙ 4 = 4(𝑥 + 2) ⟺ 𝜀1: 𝑦 = 𝑥 + 2 

Στο σημείο 𝛭2(2,−4): 𝑦 ∙ (−4) = 4(𝑥 + 2) ⟺ 𝜀2: 𝑦 = −𝑥 − 2 

Επειδή 𝜆𝜀1 ∙ 𝜆𝜀2 = −1 οι 𝜀1, 𝜀2 τέμνονται κάθετα και για το σημείο τομής τους 

ισχύει: 

{
𝑦 = 𝑥 + 2
𝑦 = −𝑥 − 2

⟺{
2𝑦 = 0
𝑦 = 𝑥 + 2

 ⟺ {
𝑦 = 0
𝑥 = −2

 άρα τέμνονται στο σημείο 𝛫(−2,0) 

που είναι το κέντρο του κύκλου. 
 

Γ4. Είναι 𝜀2: 𝑦 = −𝑥 − 2⟺ 𝑥 + 𝑦 + 2 = 0. 

Η διευθετούσα της παραβολής είναι 𝛿: 𝑥 = −
𝑝

2
= −2   

Έστω 𝛥 = (−2, 𝑦𝛥) σημείο της διευθετούσας. 

Θέλουμε 

𝑑(𝛥, 𝜀2) = 4√2 ⟺
|−2 + 𝑦𝛥 + 2|

√12 + 12
= 4√2⟺

|𝑦𝛥|

√2
= 4√2 ⟺ 

|𝑦𝛥| = 8 ⟺ 𝑦𝛥 = 8    ή    𝑦𝛥 = −8. 

Άρα 𝛥1(−2,8) και 𝛥2(−2,−8) ζητούμενα σημεία. 



 

ΟΜΟΣΠΟΝΔΙΑ ΕΚΠΑΙΔΕΥΤΙΚΩΝ ΦΡΟΝΤΙΣΤΩΝ ΕΛΛΑΔΟΣ (Ο.Ε.Φ.Ε.) – ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΑ ΘΕΜΑΤΑ 

ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΑ ΘΕΜΑΤΑ 2026 
Β΄ ΦΑΣΗ 

Ε_3.Μλ2Θ(α) 

 

 

ΤΑ ΘΕΜΑΤΑ ΠΡΟΟΡΙΖΟΝΤΑΙ ΓΙΑ ΑΠΟΚΛΕΙΣΤΙΚΗ ΧΡΗΣΗ ΤΗΣ ΦΡΟΝΤΙΣΤΗΡΙΑΚΗΣ ΜΟΝΑΔΑΣ  ΣΕΛΙΔΑ: 4 ΑΠΟ 5 
 

ΘΕΜΑ Δ 

Δ1. Έστω 𝛦′(𝑥,0) και 𝛦(−𝑥, 0) με 𝑥 < 0. 

Το εμβαδόν του τριγώνου 𝛦′𝛫𝛦 είναι 

(𝛦′𝛫𝛦) =
1

2
|𝑑𝑒𝑡 (𝐸′𝐾⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ ,𝐸𝐾⃗⃗⃗⃗  ⃗)| όπου 𝛫(0, 𝜆) και 

𝐸′𝐾⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = (0 − 𝑥, 𝜆 − 0) = (−𝑥, 𝜆),   𝐸𝐾⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (0 + 𝑥, 𝜆 − 0) = (𝑥, 𝜆) οπότε  

(𝛦′𝛫𝛦) =
1

2
||−𝑥 𝜆
𝑥 𝜆

|| ⟺ 4|𝜆| =
1

2
|−𝑥𝜆 − 𝑥𝜆| ⟺ 8|𝜆| = 2|−𝑥𝜆| ⟺ 

8|𝜆| = 2|𝑥| ∙ |𝜆| ⟺ |𝑥| = 4  

και αφού 𝑥 < 0⟹ 𝑥 = −4. Άρα 𝛦′(−4,0) και 𝛦(4,0). 

 

Δ2. i)Ο κύκλος με διάμετρο 𝛦′𝛦 έχει κέντρο το 𝛰(0,0) και ακτίνα 4 άρα η εξίσωση 

του είναι 𝐶: 𝑥2+ 𝑦2 = 16. 

ii) Αν 𝛭(𝑥1,𝑦1) σημείο του κύκλου C, η εφαπτομένη σε αυτό έχει εξίσωση  

𝑥𝑥1+ 𝑦𝑦1 = 16 (1) 

(Αν 𝑦1 = 0 η εφαπτομένη θα είναι της μορφής 𝑥 = 𝜅 άρα όχι παράλληλη της 

𝑦 = −𝑥 ). 

Έτσι για 𝑦1 ≠ 0 η (1):  𝑦𝑦1 = −𝑥1 ∙ 𝑥 + 16 ⟺ 𝑦 = −
𝑥1

𝑦1
𝑥 +

16

𝑦1
 

και αφού είναι παράλληλη στην 𝑦 = −𝑥 θα έχουμε  

−
𝑥1

𝑦1
= −1⟺ 𝑥1 = 𝑦1. 

Όμως για το σημείο 𝛭(𝑥1 ,𝑦1) του κύκλου ισχύει : 

𝑥1
2+ 𝑦1

2 = 16⟺ 𝑥1
2 + 𝑥1

2 = 16⟺ 2𝑥1
2 = 16⟺ 

𝑥1
2 = 8⟺ 𝑥1 = ±2√2. 

Άρα 𝛭1(2√2, 2√2) και 𝛭2(−2√2,−2√2). 

Οι εξισώσεις εφαπτομένων θα είναι: 

στο 𝛭1: 𝑥 ∙ 2√2 + 𝑦 ∙ 2√2 = 16 ⟺ 𝑥 + 𝑦 =
8

√2
⟺ 

   𝑥 + 𝑦 = 4√2   και  

στο 𝛭2: 𝑥(−2√2) + 𝑦(−2√2) = 16 ⟺ 

𝑥 + 𝑦 = −
8

√2
⟺𝑥+ 𝑦 = −4√2 
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Δ3. i) 𝛫(0, 𝜆), 𝜆 ≠ 0 

Έστω 𝜌 η ακτίνα των κύκλων τότε : 

(𝑥 − 0)2 + (𝑦 − 𝜆)2 = 𝜌2⟺ 𝑥2+ (𝑦 − 𝜆)2 = 𝜌2 όπου  

𝜌 = (𝛫𝛦) = (𝛫𝛦′). Με 𝛦(4,0) είναι  

𝜌 = √(0 − 4)2 + (0 − 𝜆)2 = √16+ 𝜆2  

Άρα οι κύκλοι με κέντρο Κ που διέρχονται από τα 𝛦, 𝛦′ έχουν εξίσωση  

𝑥2+ (𝑦 − 𝜆)2 = 16 + 𝜆2  

ii) Το κέντρο 𝛫(0, 𝜆) των κύκλων βρίσκεται πάνω στην ευθεία 𝑥 = 0 η οποία 

είναι κάθετη στην ευθεία (𝑛): 𝑦 = −8. Άρα η ακτίνα του ζητούμενου κύκλου 

είναι 

𝜌 = 𝑑(𝐾, 𝑛) =
|𝜆 + 8|

1
= |𝜆 + 8|. 

Αλλά 𝜌 = √16 + 𝜆2 οπότε 

√16 + 𝜆2 = |𝜆 + 8| ⟺ 16 + 𝜆2 = (𝜆 + 8)2⟺ 

16 + 𝜆2 = 𝜆2 + 16𝜆 + 64 ⟺ 16𝜆 = −48⟺ 𝜆 = −3. 

Άρα ο ζητούμενος κύκλος είναι ο 𝐶1: 𝑥
2+ (𝑦 + 3)2 = 25. 


