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ΜΑΘΗΜΑ: ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 

 

Ημερομηνία: Σάββατο 22 Ιανουαρίου 2022 
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_____________________________________________________________________ 

 

ΕΚΦΩΝΗΣΕΙΣ 
 

ΘΕΜΑ A 

Α1. Να αποδείξετε ότι 

«Σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο, το τετράγωνο του ύψους του που αντιστοιχεί 

στην υποτείνουσα είναι ίσο με το γινόμενο των προβολών των κάθετων 

πλευρών του στην υποτείνουσα.» 

 

Δηλαδή ΑΔ
2
=ΔΒ∙ 𝛥𝛤 

Μονάδες 15 

 

Α2. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο 

τετράδιο σας, δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη 

λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή ή Λάθος, αν η πρόταση είναι 

λανθασμένη. 

α) Σε κάθε τρίγωνο ΑΒΓ με ύψος ΑΔ ισχύει 𝛢𝛣2 = 𝛢𝛤2 + 𝛣𝛤2 − 2𝛣𝛤 ∙ 𝛣𝛥 

β) Δύο ορθογώνια τρίγωνα είναι όμοια όταν έχουν μια οξεία γωνία τους ίση. 

γ) Σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο ο λόγος των τετραγώνων των κάθετων 

πλευρών είναι ίσος με τον λόγο των προβολών τους πάνω στην 

υποτείνουσα. 
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δ) Σε κάθε τρίγωνο ισχύει 𝛼2 > 𝛽2 + 𝛾2 αν και μόνο αν 𝛢 < 90° 

ε) Αν τρεις τουλάχιστον παράλληλες ευθείες τέμνουν δύο άλλες ευθείες, 

ορίζουν σε αυτές τμήματα ανάλογα. 

Μονάδες 10 

 

ΘΕΜΑ B 

Στο παρακάτω τραπέζιο ΑΒΓΔ φέρνουμε τα ύψη ΑΕ και ΒΖ. 

Αν οι γωνίες  𝛥𝛢̂𝛦 και 𝛣𝛤̂𝛧 είναι ίσες και ισχύει ΒΓ=5 και ΒΖ = 3 

Να δείξετε ότι: 

 

 
 

Β1. ΖΓ= 4 

Μονάδες 6 

 

Β2. Τα τρίγωνα ΑΔΕ και ΒΖΓ είναι όμοια 

Μονάδες 6 

 

Β3. 
𝛢𝛥

𝛣𝛤
 = 

𝛢𝛦

𝛧𝛤
=

𝛥𝛦

𝛣𝛧
 

Μονάδες 5 

 

Β4.  𝛢𝛥 =  
15

4
 και 𝛥𝛦 =

9

4
    

Μονάδες 8 
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ΘΕΜΑ Γ 

Στο παρακάτω ορθογώνιο τρίγωνο 𝛢𝛣𝛤 με 𝛢̂ = 90° φέρνουμε το ύψος ΑΔ. Αν είναι 

ΑΔ=4 και ΒΓ=10 και ισχύει ΒΔ<ΔΓ. Τότε   

 

 
 

Γ1.     Να δείξετε ότι ΒΔ=2 και ΔΓ=8 

Μονάδες 9 
 

Γ2. Να υπολογίσετε το μήκος του τμήματος  ΑΒ 

Μονάδες 8 
 

Γ3. Να υπολογίσετε το μήκος του τμήματος ΑΓ 

Μονάδες 8 
 

ΘΕΜΑ Δ 

Στο παρακάτω παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ το σημείο Ε είναι η προβολή  του Β πάνω 

στην πλευρά ΔΓ. Αν μεταξύ των πλευρών του τριγώνου ΔΒΓ ισχύει 

 𝛥𝛣2 = 𝛥𝛤2 + 𝛣𝛤2 +  √2 𝛥𝛤 ∙ 𝛣𝛤  τότε: 
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Δ1. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΔΓ είναι αμβλυγώνιο 

Μονάδες 6 

 

Δ2. Να δείξετε ότι:  

i) ΓΕ=
√2

2
ΒΓ 

Μονάδες 7 

ii) το τρίγωνο ΒΓΕ είναι ισοσκελές 

Μονάδες 7 

 

Δ3. Να δείξετε ότι: 

          ΑΓ
2
=ΒΓ

2
+ΔΓ

2
-√2𝛣𝛤 ∙ 𝛥𝛤 

Μονάδες 5 


