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ΕΚΦΩΝΗΣΕΙΣ 

 

ΘΕΜΑ Α 

Α.1. Να αποδείξετε ότι η εξίσωση της εφαπτοµένης ε του κύκλου 2 2 2

c :x y ρ+ =  σε 

ένα σηµείο του 
1 1

A(x ,y )  είναι 2

1 1
: xx yyε + = ρ . 

Μονάδες 10 

Α.2. Να γράψετε τον ορισµό του εσωτερικού γινοµένου δύο διανυσµάτων α
�

 και β
�

. 

Μονάδες 5

Α.3. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις ως σωστές (Σ) ή λανθασµένες (Λ): 

i. Το εµβαδόν τριγώνου ΑΒΓ µε Α, Β, Γ τρία σηµεία του καρτεσιανού 

επιπέδου, δίνεται από τον τύπο: ( )1
( ) det ,A

2
ΑΒΓ = ΑΒ Γ

���� ����

. 

ii. Αν για τις ευθείες 
1 2
,ε ε  δεν ορίζεται συντελεστής διεύθυνσης τότε 

1 2
//ε ε . 

iii. Ένα παράλληλο διάνυσµα προς την ευθεία ε :Αx Βy Γ 0 + + =  είναι το 

διάνυσµα ( , )δ = −Β Α
�

. 

iv. Στην παραβολή 
2

y 2px=  ο αριθµός p εκφράζει την απόσταση της 

εστίας Ε από τη διευθετούσα δ. 

v. Οι ασύµπτωτες της υπερβολής 
2 2

2 2

y x
c : 1− =

α β
 έχουν εξίσωση 

x y
β

= ±
α

. 

Μονάδες 5x2 
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ΘΕΜΑ Β 

∆ίνονται τα διανύσµατα α
�

, β
�

, γ
�

 για τα οποία ισχύει 2 4α = β =
�

�

, γ = α + κβ
�

� �

 µε 

κ∈ℝ  και , rad
3

∧ π α β = 
 

�

�

. 

Β.1. Να υπολογίσετε το εσωτερικό γινόµενο των διανυσµάτων α
�

 και β
�

. 

Μονάδες 5 

Β.2. Να υπολογίσετε το κ∈ℝ  ώστε α ⊥ γ
� �

. 

Μονάδες 7 

Β.3. Για 4κ = −  

i. Να υπολογίσετε τη γωνία των διανυσµάτων β
�

 και γ
�

. 

Μονάδες 7 

ii. Να αποδείξετε ότι 
β

προβ γ 3β= −�

�

�

. 

Μονάδες 6 

ΘΕΜΑ Γ 

∆ίνονται οι εξισώσεις 
2 2x y 2x 1 0 (1)− − + =  

( ) ( ) ( )2 2 2
2 3 1 x 1 y 3 6 1 0 2λ − λ + + λ + − λ + λ − =  και λ∈ℝ   

Γ.1. Να δείξετε ότι η (1) παριστάνει δύο ευθείες 
1 2
,ε ε  κάθετες και να βρεθεί το 

σηµείο τοµής τους Ε. 

Μονάδες 6 

Γ.2. Να δείξετε ότι η (2) παριστάνει ευθεία για κάθε λ ∈ℝ  και ότι όλες οι ευθείες 
της οικογένειας αυτής διέρχονται από το ίδιο σηµείο Ζ. 

Μονάδες 7 

Γ.3. Αν E(1,0)  το σηµείο τοµής των 
1 2
,ε ε  και Z(2, 1)−  το σταθερό σηµείο του 

ερωτήµατος Γ.2. τότε 

i. να βρείτε την εξίσωση και τη διευθετούσα της παραβολής c, η οποία έχει 

εστία Ε, κορυφή O(0,0)  και άξονα συµµετρίας τον x x′ , 

Μονάδες 6 

ii. να βρείτε την εξίσωση της χορδής της παραβολής c που έχει µέσο το 
σηµείο Ζ. 

Μονάδες 6 
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ΘΕΜΑ ∆ 

∆ίνονται τα σηµεία N(6 2,6 )µ − λ  µε λ,µ∈ℝ  και ισχύει ότι 2 2µ λ 1+ = . 

∆.1. Να αποδείξετε ότι τα σηµεία Ν βρίσκονται στον κύκλο 
2 2c : (x 2) y 36+ + = . 

Μονάδες 7 

∆.2. Να βρείτε τις εφαπτόµενες του παραπάνω κύκλου c που διέρχονται από το 

σηµείο (4,8)∆ . 

Μονάδες 8 

∆.3. Αν τα σηµεία A(4,0)  και Ε είναι τα σηµεία επαφής των παραπάνω 

εφαπτόµενων µε τον κύκλο c, να βρείτε το εµβαδόν του τετραπλεύρου ∆ΕΚΑ, 

όπου Κ το κέντρο του κύκλου c. 

Μονάδες 5 

∆.4. Να βρείτε το γεωµετρικό τόπο των κέντρων Μ των κύκλων, που εφάπτονται 

εσωτερικά του κύκλου c και διέρχονται από το σηµείο (2,0)Σ . 

Μονάδες 5 


