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ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΑ ΘΕΜΑΤΑ Ο.Ε.Φ.Ε. 2004 
Θέµατα Άλγεβρας Β΄ Λυκείου  

Γενικής Παιδείας 
 

ΖΗΤΗΜΑ 1Ο 
Α. Απαντήστε (χωρίς αιτιολόγηση) στα επόµενα ερωτήµατα.  

1. ∆ίνεται η συνάρτηση ( ) 2004 (4 )f x xσυν= ⋅ . Γράψτε τη µέγιστη τιµή, την 
ελάχιστη τιµή και την περίοδο της συνάρτησης.                              (3 µονάδες) 

2. Αν α, β δύο οµόσηµοι πραγµατικοί αριθµοί, ονοµάζουµε γεωµετρικό µέσο 
των α, β τον αριθµό 

• 
2

α β+  
• αβ  
• αβ±  
• αβ                                                                                      (3 µονάδες)    

3. Συµπληρώστε σωστά την επόµενη πρόταση: Το σηµείο τοµής της ευθείας 
2ey =  και της γραφικής παράστασης της συνάρτησης x)e

1(y = είναι ……….. 
   (3 µονάδες) 

4. Είναι σωστός ή λάθος, ο ισχυρισµός ότι «το υπόλοιπο της διαίρεσης ενός 
πολυωνύµου ( )P x  µε το x , είναι ο αριθµός (0)P ».                       (3 µονάδες) 

 
Β. Έστω α, κ, δύο πραγµατικοί αριθµοί µε (0,1) (1, )a∈ ∪ +∞  και 0k > . 

1. Τι ονοµάζουµε «λογάριθµο του κ ως προς βάση α»;                        (1 µονάδα) 
2. ∆είξτε ότι log 1 0a =  και log 1a a =                                                   (2 µονάδες) 

 
Γ. ∆ίνεται η πολυωνυµική εξίσωση 1

1 1 0... 0ν ν
ν να χ α χ α χ α−

−
+ + + + = , µε ακέραιους 

συντελεστές. Αν ο ακέραιος αριθµός 0κ ≠ είναι λύση της εξίσωσης, να δείξετε ότι το 
κ είναι διαιρέτης του σταθερού όρου 0a . Ισχύει το αντίστροφο; (∆ικαιολογήστε την 
απάντησή σας).                                                                                             (7 µονάδες) 
 
∆. Να συγκριθούν οι θετικοί αριθµοί x, y, αν είναι γνωστό ότι, για (1, )a∈ +∞ , ισχύει 

ln ln1 1( ) ( )x y

a a
> .                                                                                              (3 µονάδες) 

 
ΖΗΤΗΜΑ 2Ο 
Α. Αν 2ηµθ)-(συνθ

ηµ2θ1−
=Α  Να δείξετε ότι Α=1.            (10 µονάδες) 

Β. Να βρεθούν οι πραγµατικοί αριθµοί [ ]π,0x ∈  για τους οποίους: 
0xσυν2

xσυν2
xηµ4xηµ2 23 =+⋅−               (15 µονάδες) 
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ΖΗΤΗΜΑ 3Ο 
∆ίνεται το πολυώνυµο 4 3 2( ) ( 1)P x x a x bx bx a= − + + − + , µε , , 0a b R a∈ ≠ , για το 
οποίο είναι γνωστό ότι έχει παράγοντα το 2( 1)x −  και ρίζα το 2. 

1. Βρείτε τους αριθµούς a, b                                                             (11 µονάδες) 
2. Αν a=6, b=17 και 1 2 3, ,x x x  οι ρίζες του ( )P x  µε 1 2 3x x x< < , δείξτε ότι οι 

αριθµοί 1 2 3, ,x x x , µε τη σειρά που αναφέρονται, αποτελούν διαδοχικούς 
όρους αριθµητικής προόδου, ενώ οι αριθµοί 31 2

, ,

xx xe e e , επίσης µε τη σειρά 
που αναφέρονται, αποτελούν διαδοχικούς όρους γεωµετρικής προόδου.                             

                                                                                                               (6 µονάδες) 
3. Να βρεθούν τρεις αριθµοί β1, β2, β3 ενδιάµεσοι των 1xe  και 2xe  ώστε και οι 

πέντε να αποτελούν διαδοχικούς όρους της ίδιας Γεωµετρικής Προόδου.          
                                   (8 µονάδες) 

 
ΖΗΤΗΜΑ 4Ο 
Έστω x, y θετικοί αριθµοί, µε 1x ≠ . 

1. ∆είξτε ότι ισχύει: ln log log lny x y x⋅ = ⋅                                        (5 µονάδες) 

2. Αν ισχύει η ισότητα 04ogx
ogy4nx

ny 2
=+−




l

l

l

l βρείτε ποια σχέση συνδέει τους 
αριθµούς x, y.                                                                         

(8 µονάδες) 
3. Αν είναι 2y x=  και το y είναι λύση της εξίσωσης 22 3 1 0(2004)y ye − +

= , να 
βρείτε τους αριθµούς x, y.                                                              (5 µονάδες) 

4. Αν για το πολυώνυµο 4x4xP(x) 2 +−=  ισχύει 1)x(lnP ≤ , να δείξετε 
ότι [ ]62 e,ey∈                                                                                    (7 µονάδες) 

 


