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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 
 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Σελίδα 63  σχολικού βιβλίου.  

 

Α2.  Σωστή απάντηση η (α). 

 

Α3.  α) Σωστό. 

β) Σωστό. 

γ) Λάθος. 

δ) Σωστό. 

ε) Λάθος. 

 

ΘΕΜΑ Β 

Β1. 4 2 1 12 0 4 2 1 12 2 1 3x x x− − =  − =  − =   

2 1 3x − =  ή 2 1 3x − = −     

2 4x =      ή 2 2x = −   

2x =        ή 1x = − . 

 

Β2. α΄ τρόπος:  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
2

3 3 3 0 3 3 3 0 3 0x x x x x x− + − =  −   − +  =  −  =     

3 0x− =  ή 0x =   

3x =        ή 0x = . 

         

β΄ τρόπος:  

( ) ( )
2 2 23 3 3 0 6 9 3 9 0 3 0x x x x x x x− + − =  − + + − =  − =     

 ( )3 0x x − =   
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3 0x− =  ή 0x =   

3x =        ή 0x = .    

 

Β3. ( ) ( )
5 5

1 32 0 1 32 1 2 1 1x x x x x− − =  − =  − = − =  = − . 

 

Β4. 
2

2

1 3

4 2 2

x x

x x x

−
+ =

− + −
 

Η εξίσωση αυτή ορίζεται για κάθε x  με: 

• ( )( )2 4 0 2 2 0 2 0x x x x−   − +   −   και 2 0 2x x+     και 2x  −  

• 2 0 2x x+    −   

• 2 0 2x x−     

Με αυτούς τους περιορισμούς έχουμε: 

( )( )

21 3

2 2 2 2

x x

x x x x

−
+ =

− + + −
 το ( )( )2 2x x = − + , άρα 

( )( )
( )( )

( )( ) ( )( )
21 3

2 2 2 2 2 2
2 2 2 2

x x
x x x x x x

x x x x

−
− +  + − +  = − +  

− + + −
 

( ) ( )2 2 21 2 3 2 1 2 3 6 2 3 6 1x x x x x x x x x x− +  − =  +  − + − = +  − − = −    

5 5 1x x− =  = −  Δεκτή. 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. 

1 1 1 1 1 3 2 1 61

13 6 3 6 2 3 6 6 6 6 623 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3
+ + + +

=   =   = = = = = . 

 

Γ2. Η παράσταση 
2 6 | | 9

| |

x x

x 

− +
 =

−
 για 3 =  γίνεται: 

2 6 | | 9

| | 3

x x

x

− +
 =

−
. 

Πρέπει 3 0 3 3x x x−       και 3x  − . 

Οπότε: 
( )

222 36 | | 96 | | 9
3

| | 3 | | 3 | | 3

xx xx x
x

x x x

−− +− +
 = = = = −

− − −
. 
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Γ3. Πρέπει ( )
224 12 9 0 2 3 0y y y+ +   +   που ισχύει για κάθε τιμή του y . 

 Οπότε: ( )
224 12 9 2 3 2 3y y y y = + + = + = + . 

 

Γ4. ( )2,5 2 5x x    . 

i) Επειδή 2 5x   δηλαδή 0x   άρα το x x=  και η παράσταση 3x = −   

γίνεται 3x= − . 

2 0 3

3 2 6 2 4 3 2 3 1y y y
  +

−   − −   − −  +  −  δηλαδή 2 3 0y+   άρα το 

2 3 2 3y y+ = − −  και η παράσταση 2 3y= +  γίνεται 2 3y= − − . 

Τελικά: ( )3 2 3 3 2 3 2 6x y x y x y+= − + − − = − − − = − − . 

 ii) 
( )

6

( )

2 0

2 5 2 6 6 5 6 4 6 1

3 2 6 2 4 4 2 6

x x x

y y y

−

+

 − 


   −  −  −  −  −  − 


−   −   −    −  

0 6 2 5x y − −    

 0 5 + . Η παράσταση +  περιέχεται μεταξύ των αριθμών 0 και 5. 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δ1. 
( ) ( )

2 2
2 2

2 22 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

4 4


+ + − +   + + −   +
= =   

 
4 4 2 2 4 4 2 2 12

3
4 4


+  + + −  +

= = = . 

 

Δ2. 
( )

( ) ( ) ( ) ( )
2 2

2

2 3 3 12 3 3 3 3 2 3 3 2 3 3 3
1 1 1

3 1 3 3 33 1 3 1 3 1 3


  +    +  

= − − = − − = − − 
− −  + −

 

 
2 3 2 3 3 3 6 2 3 6 2 3

1 3 1 3 1
3 1 3 2 2 2


 +   +  

= − − = − − = + − − 
−

 

 3 3 3 1 3 1 2 = + − − = − = . 

 

Δ3. i) Η ( ) ( )
22 2 24 1x    − +  = − −  με 3 =  και 2 =  γίνεται:  

 ( ) ( )
22 2 24 2 3 1x  − +  = − −  ( )2 2 2 22 2 2 2x  −   +  = −   

 ( ) ( ) ( )
2

2 2 2x  −  = −  + . 
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 Για ( )
2

2 0 2 0 2  −   −     η εξίσωση έχει μοναδική λύση την  

( ) ( )

( )
2

2 2 2

22
ox

  



−  + +
= =

−−
. 

 

Δ4. i) ( )
22

1 1 1 2 2 2 2
2 2

ox


   
 

++
=  =  =  + = −  − − = −

− −
. 

 Συμπεραίνουμε ότι ΜΑ=ΜΒ δηλαδή το σημείο Μ είναι το μέσο του ΑΒ όπως  

φαίνεται στο παρακάτω σχήμα: 

 

 

 

ii) Με την χρήση του άξονα: 

Είναι ( ) ( )2,2 2 2 4 4d = − = − − = − = , επομένως το σημείο Μ απέχει 2  

μονάδες από το Α(-2) και 2 μονάδες από το σημείο Β(2), οπότε 0 = . 

 

Αλγεβρικά: 

22
1 1 1 2 2

2 2
ox


 

 

++
=  =  =  + = − 

− −
 

2 2 + = −  ή ( )2 2 + = − −   

0 4= −           ή 2 2 + = − +     

Αδύνατη         2 0 =   

        0 = . 

 


